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1er BAC Sciences Expérimentales BIOF

1er BAC Sciences Mathématiques BIOF
Série N°9 : LOGIQUE ET RAISONNEMENTS

Exercice1 : Donner la valeur de vérité de chacune des propositions suivantes.
1)P"3axeR/x*-1=0" 2)0"VxeR/x*-1=0"
3)R”(Elxe]R)(VyeR)/x+y=3" 4)S”(‘v’xeR)(EIyeR)/x+y=3"
Exercice2 : Donner la négation de chacune des propositions suivantes.

PAQ : PVO Pv(QAR); PA(QAR); P=0; PsO

Exercice3 : On considére les propositions suivantes :

P:(IyeR)(VxeR):xy+2y+x+2=0 et Q:(VneN"): [n(n+1)+1eN

R:(V(a;b;c)eR):[ atbl |a=b

<c:>|a|<c et |b|<c}

1) Déterminer la valeur de vérité de P
2) Ecrire la négation des propositions P et O et R
3) Montrer que la proposition O est fausse

4) Montrer que la proposition R est vraie
Exercice4 : On considére la proposition suivante :

P:(VxeR)(VyeR): X’=y’=x=y
Ecrire la négation de la proposition P et déterminer sa valeur de vérité

1 1
Exercice5 : Montrer que : VxeR 1| < —x2.
a Vx?+1 2
1 2 1 2
Exercice6 : 1) Montrer que : |x — 1| <—<=—-<——<—
2 5 x+1 3
3

2) Montrer que :vx e R ;x¢\/§ etxi—\/§<:>\/472¢1
+x

Exercice? : V(x;y) R’ : Montrer que : [2x2+5xy+3y2|<3 =[x+ y|< 3 ou 2x+3)|<f3
Exercice8 : 1) Montrer que : ((a;b) e R ):|a+b|<|a|+

2)Montrer que : (Vx €[ L+o0[ )(Vy e[L;+o]): -1+ y-1< o

Exercice9 : Soient: xe R" et yeR" telque: x+y=1

1)Montrer que : (V(a;b) S Rz) ca>+b2>2ab

Ly 1-y
x+1 y+1_(x+1)(y+1)

2

2) a) Montrer que :
3
b) Montrer que : 1—-xy > "

c) Montrer que : zg

(x+1)(y+1)

3)Déduire que si xeR" et yeR" etx+y=1 alors

2 2

A
x+1 y+1 3
Exercice10: x ; y €IR :Montrerque i:x¢ Q= x+12¢Q

Exercice11 : Montrer que : V2 ¢Q
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Exercice12: xcR;yeR
1) Montrer que : x#y=(x+1)(y-1)#(x-1)(y+1)

2) Montrer que : VneN ;
n’>est un multiple de 3 = n est un multiple de 3

3) Montrer que : /3 ¢ Q :

4) Montrer que : \/g ¢ Q ;

5) Montrer que : V2 +\32Q ;

Exercice13 : 1) Soit neN: Onpose :U, =nd4""' —(n+1)4" +1
1) Montrer que : VreN ; U,,, =4U, +3(4"" -1)

2) Montrer que : Vrne N ; le nombre : ¢, =4"" -1est divisible par 3
3) Montrer que : Vrne N ; le nombre U, est divisible par 9
Exercice14 : (Récurrence) Montrer que : Vne N* ;

k=n
Sn = ;(_l)k—l k2 = 12 _22 —|—32 —|—...+n2 — @(_l)nﬁ—l .

k=n k3_1
Exercice15: VneN"—{1} : On pose : £, =H 3

o k7 +1
Wont _ * 1—[/’c2+k+1
)Montrer que : Ve N —{1}: £, n(n+1) PR

2) a) vérifier que : (k+1)2—(k+1)+1:k2+k+1

. 2(n2+n+1)
b) Déduire que : VneN" {1} : b =————~
3n(n+1)

Exercice16 : Résoudre dans R [l'inéquation suivante : (12): X +1-2x+1<0

Exercice17 : Démontrer que I'équation 9»° —12n" + 6n—5 =0 n'admet pas de solution dansZ .

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant régulierement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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