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1er BAC Sciences Mathématiques BIOF
Série N°19 : LOGIQUE ET RAISONNEMENTS
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Exercice1 : Donner la négation des propositions suivantes :

P:(VxeN)x#1=x>1 0: ((vxeR)(a>0):x|<a= x—:—l <
X
R:(VI’IEN*)(VWIGN*);l-}- ! +.t ! eN S:(VaeR*)(Vbe]R*);\/a+b:\/Z+\/Z
n n+l n+m
2 1 1
T: (Vxe]0;+oo[)(VyE]O;+oo[):\/5:xf; U:(Vxe]O;l[)(Vye]O;l[):;+;<1—xy
Vi (vae o) <1

x’ (l—xz)
Exercice2 : Ecrire la négation et donner les valeurs de vérités des propositions suivantes :
1)P:(VxeR):x¢2:>x2 #4
2)0;(IreR):x<2=x 22019
Exercice3 : Cocher la ou les bonne(s)
O « Il existe xe R, il existe ye R, x < y» est une proposition vraie
0 « Pour tout xR, pourtout yeR, x< y» est une proposition vraie
0 « Pourtout xeR, il existe yeR, x < y» est une proposition vraie
O « Il existe xe R, pour tout y e R, x< y» est une proposition vraie
0 « Pour tout x e Ril existe ye R, x< y» est équivalent a « Il existe xR, pourtout yeR, x<y»

Exercice4 : Ecrire a I'aide de quantificateurs les propositions suivantes :

1)Le carré de tout réel est positif.

2)Certains réels sont strictement supérieurs a leur carré

Exercice5 : Pour chacune des propositions, en correspondance avec I'ensemble A (en bleu )
suggéré par le dessin ci-dessous, indiquez votre opinion concernant le fait que les propriétés sont

vérifiées ou non.
1Y

i

Quelles sont les assertions vraies ?

f"Vx;3y (xy)ed "

f'"Vy ;3x (xp)ed "

"3y ;vx(xy)ed "

f"Ix;Vy (xy)ed”

Exerciceb : Ecrire sous forme conjonctive ou sous forme disjonctive les propositions ci-dessous :
1) "(l_) et Q):>R "2 "(P ou QO )et(R =3)

X
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Exercice7 : Donner la valeur de vérité de la proposition suivante : F"3d!x e R/2x2—-1=3"
Exercice8 : Montrer que La proposition P:(VxeR)(VyeR):x2+)*>x+y est fausse :
Exercice9 : Montrer que La proposition P:(V(a;b) € ]RZ):\/aerbz =a+b estfausse:
Exercice10 : Démontrer en utilisant le Raisonnement par implications successives que :
‘v’(x;y) ERZ;(xyz—xzyzy—x:x:y ou xy =1)
Exercice11 : Démontrer en utilisant la contraposée que la proposition suivante est vraie :

‘v’xeR—{—l};(x;t%::;—xil]

Exercice12 : Démontrer en utilisant la contraposée que :Vx e R;(x %2 =>x +2x24+x+2#0 )

Exercice13 : Montrer par récurrence que : Vn € N;10" —1 est divisible par 9
Exercice14 : Montrer que pour tout ne N* : 1+3+5+...+(2n+1)=(n +1)2.
Exercice15 : Soient « er b deux entiers naturels tels que 0<b<a.

a?+ b?

az—b2

Montrer que : ¢ N

1Y 1
Exercice16 : On considére la proposition suivante : P, "vneN"—{1} : (1——2j (1 +—j <1"

n n
NN
n-—1 n

1)Montrer que : P, < ."VneN"—{1}; (1+

1Y 1Y
e — 1+ :
2) Comparer : ( + nz) et ( e lj , VneN" {1}

3)a) Montrer que : Vxe R’ VneN {1} : (1 + x)" >1+nx
b) Déduire que : la proposition P, est vraie
Exercice17 : 1) Montrer que : (VaeR)(VbeR):aeQet beQ=a+beQ

2) Déterminera la négation de la proposions P:(VaeR)(VbeR):agQet be Q= a+beQ et étudier

la valeur de vérité de la proposition : P
3) Soit : k €{3;5;7;11;13;15} ; Supposons que : \/%e(@
k—1_a*>—1 b2-1

a) Montrer qu'il existe (4;0)eN'xN': tel que : anb=1 et T = 3 3 k

a*-1 1

b) Montrer que : TEN et b28— eN

c)Trouver une contradiction et conclure
4) Montrer que : P:(‘v’aze@*)(‘v’be@*):\/;+\/56(@+ = \/;e@ et \/I;EQ
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C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant régulierement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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